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EJERCICIOS

1. Investiga cuáles de las siguientes distribuciones pertenecen a la familia exponencial uni- o
k-paramétrica, y por tanto son susceptibles de dar lugar a estadísticos suficientes para sus
parámetros. En su caso, indica cuáles son dichos estadísticos suficientes.

– Geométrica

– Hipergeométrica

– Binomial negativa

– χ2
θ (es decir, siendo el parámetro los grados de libertad).

– t de Student.

– Exponencial.

– Fn1,n2
, siendon1, n2 los parámetros.

– Logística

Encontrarás las funcioens de densidad o probabilidad de todas ellas en casi cualquier texto
de estadística, o en [10].

2. SeaX1, . . . , Xn una muestra aleatoria simple procedente de una distribución con densidad

fX(x; θ) =
{

e−(x−θ) si x > θ,
0 en otro caso.

Encuentra un estadístico suficiente para el parámetroθ.

3. Considera una distribución cuya función de densidad es

fX(x; θ) = θ−1x exp
{

−x2/2θ
}

,

con θ > 0 y parax ∈ [0,∞). Procedente de dicha distribución cuentas con una muestra
aleatoria simpleX1, . . . , Xn formada porn observaciones.
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a) Utilizando el teorema de factorización, o de otro modo, encuentra un estadístico sufi-
ciente paraθ.

b) El estadístico suficiente encontrado en (3a) ¿Es mínimo?

4. SeaX1, . . . , Xn una muestra aleatoria simple procedente de una distribución con densidad

fX(x; θ) = θ−1e−x/θ (x > 0, θ > 0)

Considera los siguientes estimadores deθ:

a) T1 =
∑

i Xi/n;

b) T2 =
∑

i Xi/(n + 1);

c) T3 = n mı́n(X1, . . . , Xn).

¿Cuáles de ellos son funciones de un estadístico suficiente?¿Cuáles de ellos son además
insesgados? ¿Máximo verosímiles?

Lectura recomendada. Todos los manuales que se citan a continuación son de interés: [1], [3],
[11], [5], [7], [8] y, sobre Teoría de la Decisión, [2]. Hay problemas resueltos en todos ellos y
en [6], [9] y [4]. Algunos de los problemas anteriores provienen de [7], que incluye bastantes
ejemplos. Puede también consultarse la obra enciclopédica[10], particularmente su capítulo 17
(volumen 2A).
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